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nyek. Vektor-vektor függvények. 
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Ütemterv 
1. hét A határozott integrál értelmezése, tulajdonságai. A Newton-Leibniz formula. Területszámítás. 

2. hét Szektor területe. Görbe ívhosszának számítása integrálszámítással. Forgástest térfogatának, felszínének 

számítása. Improprius integrálok. 

3. hét A differenciálegyenlet fogalma, típusai, megoldása.  Szétválasztható változójú, és az ilyen típusúra visz-

szavezethető differenciálegyenletek. 

4. hét Elsőrendű lineáris és erre visszavezethető differenciálegyenletek.   

5. hét  Lineáris állandó együtthatójú homogén és inhomogén differenciálegyenletek megoldása. 

6. hét Oktatási Szünet 

7. hét Kétváltozós függvények. Nevezetes felületek. A parciális derivált, az iránymenti derivált fogalmai Fe-

lület érintősíkja.  

8. hét A kétváltozós függvény szélsőértéke. 

9. hét A kettős integrál értelmezése, tulajdonságai.  A kettős integrál kiszámítása kétszeres integrállal, illetve 

új változók bevezetésével. A kettős integrál alkalmazási: terület-, térfogat, felszínszámítás. 

10.hét A hármas integrál értelmezése. A hármas integrál kiszámítása háromszoros integrállal, illetve új válto-

zók bevezetésével. Hengerkoordináta-rendszer, Gömbi koordináta-rendszer. A hármas integrál alkal-

mazásai: térfogatszámítás. 

11. hét  Vektor-skalár függvény értelmezése. A derivált. A binormális vektor, a főnormális vektor, az érintő 

vektor. A térgörbe ívhossza. 

12. hét Oktatási Szünet, Május 1 

13. hét A skalár-vektor függvény értelmezése. A derivált.  A vonalintegrál. 

  

14. hét A vektor-vektor függvény értelmezése. A derivált. A vektor-vektor függvény vonalintegrálja, divergen-

ciája, rotációja, potenciálfüggvény. 

Miskolc, 2019. szeptember 11. 
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                                                Dr. Rakaczki Csaba 
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Név:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . NEPTUN KÓD:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
Alá́ırás:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

1) Adjuk meg az alábbi képleteket! [16p]

a) Hogyan számı́tjuk ki a∫∫
T

f(x, y)dxdy =

kettős integrált, ha a T tartomány T =
{
(x, y) ∈ R2| c ≤ y ≤ d, ψ1(y) ≤ x ≤ ψ2(y)

}
?

b) Írja fel az elliptikus kúp egyenletét!

c) Definiálja egy f : R2 → R kétváltozós függvény esetén az f függvény x változó
szerinti parciális deriváltját az x0 = (x0, y0) ∈ Df pontban.

f ′x(x0, y0) =

d) Írja fel az a2y
′′+a1y

′+a0y = 0 homogén differenciálegyenlet általános megoldását,
ha tudjuk, hogy a karakterisztikus polinomnak két λ1 = a+bi, λ2 = a−bi komplex
gyöke van!

yhom =

e) Milyen alakú egyenletet nevezünk közönséges elsőrendű lineáris differenciálegyenletnek?

f) Hogyan értelmezzük az alábbi improprius integrált?∫ a

−∞
f(x)dx =

g) Forgassuk meg az y = f(x), a ≤ x ≤ b görbét az Y tengely körül. Hogyan
számı́tjuk ki a keletkezett forgásfelület felsźınét?

AY =

h) Hogyan számı́tjuk ki az y = f(x) folytonos görbe a ≤ x ≤ b ı́vének hosszát?

s =
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2) Vizsgáljuk meg az f(x, y) = 50
x + 20

y + xy függvényt szélsőérték szempontjából! [16p]
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4) Számı́tsa ki az alábbi két függvény által közezárt śıkrész területét! [16p]

f(x) = −x2 + 8x− 9, g(x) =
x2

2
− 4x+ 9
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5) Számı́tsuk ki az alábbi felületek által határolt zárt térrész térfogatát! [16p]

z = x2 + y2, z2 = x2 + y2

Akinek az 1)-es feladatban nincs legalább 4 jó válasza, annak az érdemjegye elégtelen!
Értékelés: 0p-39p elégtelen; 40p-49p elégséges; 50p-59p közepes; 60p-69p jó; 70p-80p jeles
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pótlap

2019.05.08

Név:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . NEPTUN KÓD:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
Alá́ırás:. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

3) Oldja meg az alábbi differenciálegyenletet! [16p]

y′′ − 6y′ + 9y = cosx
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