Utemterv
az Analizis . c. targyhoz (GEMAN510B, 510-B)
Jarmiimérnoki, logisztikai mérnoki, miiszaki menedzser, villamosmérnoki, ipari
termék- és formatervezoé mérnoki alapképzési szak
2019/20. tanév I. félév
(2 ora el6adas+2 ora gyakorlat)

1. hét (Ea: 09. 09.): A valds szamsorozat fogalma. Sorozatok monotonitasa, korlatossaga,
hatarértéke, konvergenciaja. Nevezetes sorozatok, az e szam. Miiveletek sorozatokkal.

2. hét (Ea: 09. 16.): Az egyvaltozos valos fiiggvény definicioja, képe. Nevezetes
tulajdonsagok: monotonitas, korlatossag, hatarérték, folytonossag.

3. hét (Ea: 09. 23.): Az inverz fiiggvény. Szakaszonként linearis fiiggvények. Racionalis
egeész- ¢s tortfiiggvények.

4. hét (Ea: 09. 30.): Trigonometrikus és arkuszfiiggvények tulajdonsagaik. Exponencialis,
logaritmus, hiperbolikusz és area fliggvények ¢és tulajdonsagaik.

5. hét (Ea: 10. 07.): Az egyvaltozos valos fiiggvény differencialhatosaga, a derivalt
fogalma. Az alapfiiggvények derivaltja. Differencialési szabalyok ¢és alkalmazasuk.

6. hét (Ea: 10. 14.): L. zarthelyi dolgozat

7. hét (Ea: 10. 21.): Az érint6 és normalis egyenes egyenlete. A differencialszamitas
kozépérték-tételei. A L'Hospital szabaly és alkalmazésai. Magasabbrendt derivaltak.
Egyvaltozos valos fliggvény Taylor-polinomja és eldallitasa.

8. hét (Ea: 10. 28.): Fiiggvényvizsgalat monotonitasra, szélséértékre, konvexitasra.
Szoveges szelsoerték feladatok.

9. hét (Ea: 11. 04.): Egyvaltozos valos fiiggvény hatarozatlan integralja. A primitiv
figgvény fogalma. Alapintegralok.

10. hét (Ea: 11. 11.): Integralasi modszerek: parcialis és helyettesitéses integralas, racionalis
tortfiiggvények, trigonometrikus és gyokos fliggvények integralasdnak modszerei.

11. hét (Ea: 11. 18.): A hatarozott integral fogalma, fontosabb tulajdonsagai. A Newton-
Leibniz-tétel és alkalmazasai: a hatarozott integral kiszamitasanak modszerei.

12. hét (Ea: 11. 25.): 11. zarthelyi dolgozat

13. hét (Ea: 12. 02.): A hatarozott integral geometriai alkalmazasai: teriilet és ivhossz
kiszamitasa. Az improprius integral fogalma, kiszdmitasa.

14. hét (Ea: 12. 09.): Paraméteresen és polarkoordinatasan adott gorbék. Potzarthelyi
dolgozatok.



Tantargyi kovetelmények

1. A targy lezarasanak modja: alairas+vizsga

2. Az alairas megszerzésének feltételei: A két félévkozi zarthelyi mindegyikének legalabb
elégséges (50%-0s) szinten valo teljesitése.
A zarthelyik id6tartama 50 perc, idOpontja a szorgalmi idGszak 6. és 12. hetére tervezett.
A sikertelen vagy meg nem irt zarthelyik potlasa a 14. héten torténik.

3. Avizsga (110 perc id6tartamu, 50 pontos) irasbeli dolgozatbdl all, amely mind elméleti,
mind gyakorlati részt tartalmaz.
A dolgozat 10 pontos beugrot tartalmaz a differencial és integralszamitas témakorébol.
A legaldbb elégséges jegy megszerzéséhez a beugrd feladatok legalabb 50%-0s
teljesitése sziikséges.
Az irasbeli dolgozat értékelésének modja: 0-24 pont: elégtelen, 25-30 pont: elégséges,
31-36 pont: kdzepes, 37-42 pont: jo, 43-50 pont: jeles.
Jutalompont: a mindkét félévkozi zarthelyit kiilon-kiilon legalabb elégségesre teljesitd
hallgato a két zarthelyiben elért 6sszpontszama alapjan jutalompontot kap, mely az elsd
vizsgadolgozat pontszamat noveli az alabbiak szerint: 50-60 pont: 1 jp; 61-70 pont: 2
jp; 71-80 pont: 3 jp; 81-90 pont: 4 jp; 91-100 pont: 5 jp.
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Miskolci Egyetem Miskole, 2018. oktober 15.
Matematikai Intézet Név:
Neptun kod:

Gyak.vez.:

I. ZARTHELYI DOLGOZAT ANALIZIS I. targybol
(GEMAN510B, GEMAN510-B)
A csoport

1. Hatarérték szamitassal dontse el, hogy az alabbi sorozatok koziil melyik konvergens.
A ¢) esetben adja meg az € = 10~%-hoz tartoz6 kiiszobszamot is! (13p)

a)
1\ 3
an:(n—i— ) _}_4%
3n

b)
B 2n+1 + 471
n = 3n+2 + 2n—1
c)
n+2
=5 (n #2)
2. Adott az )
l’ J—
J(w) = x2+1

fiiggvény. Adja meg a fiiggvény értelmezési tartomanyat! Felveheti-e a fliggvény a
0 értéket? (Valaszat indokolja!) (3p)



3. Szamitsa ki (ha léteznek) az alabbi hatéarértékeket! (6p)

a)

2+ 1
11m
r——2 I — 2

lim arcctg(x® +1)

T—00

3z
im —
z—0 2sin 4z




4. Vazolja az alabbi fiiggvényeket! Adja meg az a) esetben a fliggvény szakadéasi
helye(i)t is! (12p)

a)
f(z) = sgn ((3x —6)*(x — 1)3)
) (= 2)(z—1)
r—2)(x—1
9(x) = x3 — 222



5. Szamitsa ki a kovetkezd kifejezések pontos értékét! (Szamologép hasznalata nélkiil!)
(9p)
a)

ch(lnl)

, ( 47r)
arcsin | cos—-

6. Figgvénytranszformacio segitségével vazolja az f(x) = 2arccos(z + 3) — g fiigg-

vényt! Adja meg a fiiggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét! (7p)

!Pontozés: 0-24 pont: elégtelen, 25-30 pont: elégséges, 31-36 pont: kdzepes, 37-42 pont: jo, 43-50
pont: jeles.



Miskolci Egyetem Miskole, 2018. november 26.
Matematikai Intézet Név:
Neptun kod:

Gyak.vez.:

II. ZARTHELYI DOLGOZAT ANALIZIS I. targybol
(GEMAN510B, GEMAN510-B)
A csoport

1. Végezze el a kijelolt differencidlasokat: (4p+4p-+5p)

a) (5%—%3x-hx)”

b) (sh(1 — ) - ch(1 — z))’

24 _ Barccosx /
c)
tg(x +m) —e



2. Irja fel az y = (v + 1) - (3 — 2)? gorbe 79 = —1 helyen hiizott érintGegyenesének
egyenletét! (5p)

3. Szamitsa ki az alabbi hatéarértékeket! (4p-+5p)

a)

et =1
lim
r—oo 312

lim z - In2x
z—0+



4. Vizsgalja meg monotonitas és szélsGérték szempontjabol az
f@) = (22 +1)- e

fiiggvényt! Hatarozza meg hol konkav a fiiggvény! (10p)



5. Szamitsa ki a kovetkezd integrélokat!(4p+4p+5p)

! /(1fx2—ﬁ+2)dx
b)

/ ctg2edz
c)

/ sin x p
—dx
v/ (cosz —1)3

!Pontozés: 0-24 pont: elégtelen, 25-30 pont: elégséges, 31-36 pont: kdzepes, 37-42 pont: jo, 43-50
pont: jeles.



Miskolci Egyetem Név:
Matematikai Intézet Neptun kod:
Miskolc, 2019. januar 22.

ALATRASPOTLO/VIZSGADOLGOZAT ANALIZIS I. targybol
(GEMAN510B, GEMAN510-B)
Jarmimérndki, logisztikai mérndki, miiszaki menedzser, ipari termék- és formatervezs
mérnoki és villamosmeérncki alapszakos hallgatok részére
2018,/2019. tanév I. féléy

1. Ebbdl a feladatbol min. 5 pont elérése sziikséges a sikeres vizsgdhoz!

a) Végezze el a kijelolt differencialast! (2p)
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b) Végezze el a kijellt differencialast! (2p) ) [
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c) Hatarozza meg az alabbi integralt! (2p) /

J ( B Shl“) dz = 3qLAGXYT Ch X T~

d) Hatéarozza meg az alabbi integralt! (2p) i )
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e) Hatarozza meg az alabbi integralt! (2p) -/
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2. a) Vizsgalja meg a kovetkezd sorozatot monotonitas, korlatossag, konvergencia
szempontjabol! Ha konvergens a sorozat, adja meg az ¢ = 10~2-hoz tartoz6 kii-
szébszamot! (5p)

{ ; o N

(_l)n—i—l 0 .{,: 52 Q(, =
R J |

. - A, &a, =
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b) Szamitsa ki az alabbi hatarértéket! (3p)
lim cosx — 1

x—0 52

3. a) Vazolja az f(x) = sgn (3arctg(z + 1)) fiiggvény grafikonjat!

b)Hatéarozza meg az [(z) fiiggvény szakadési helyét (helyeit)! Adja meg a szakadasi
hely(ek)en a fiiggvény hatdrértékeét, ha letezik! (5p)
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4. a) Végezzen teljes fiigévénywzsgalatot 8%

flz) =2° —10z> - B

, DO )(“?) 1% £ e

fiiggvény esetén. (Abrazolja is a fiiggvényt!) _ Z =z 7 = J 4
b) Irja fel az inflexiés helyen az érintGegyenes egvenletét! ML

¢) Hatarozza meg az = x°—10 wgo\rbe az x tengely, az * = 2 és az v = 3 egyenesek
altal hatarolt sikrész (12p N~ #/ 100 0
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5. Hatérozza meg a kovetkezd kifejezés pontos értékét (szamologép hasznalata nélkiil)!

ch [ In - + ' m %’
— C S —
2 arcsin 3

7. A ” {

(3p)




7. Szamitsa ki a kivetkezé integralt!(4p) o8 7 \
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8. Az y = sin2z gorbe 0 < r < 7 ivét megforgatjuk az x fengely koriil.

e

meg a keletkezé forgastest térfogatét!(4p)
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: jo, 43-50

lPontozas: 0-24 pont: elégtelen, 25-30 pont: eiégséges, 31-36 pont: kdzepes, 37-42 pont
pont: jeles. Sikeres alafras: 20-50 pont



